5 Una variable aleatoria, X, definida sobre una poblacioén, tiene de media
50 y de desviacion tipica 5. Extraemos aleatoriamente 1000 muestras,
todas ellas de tamaiio 64. De cada muestra calculamos su media, y
llamamos A al conjunto formado por esas 1000 medias.
a) Explicar qué valores se pueden esperar para la media y la
desviacion tipica de A.
b) ¢Cual es la probabilidad de que una de esas muestras tenga una
media comprendida entre 48’5y 50°5?

a) La variable aleatoria X sigue una ley desconocida .2(u = 50; o= 5). Consideremos
las mil muestras M, M,,..., Moo, todas de tamafion = 64, y sea A = {X,, X,, , X,y }
el conjunto de las mil medias respectivas. Si representamos por X,, la variable

aleatoria que a cada muestra de tamano 64 , extraida con reemplazamiento, le asigna su
media aritmética, el Teorema Central del Limite afirma que X =X, sigue una ley

=

imagen de X, , es decir, un subconjunto del conjunto de las medias aritméticas de

normal N(u, = pu=50;0, = = g ). El conjunto A es un subconjunto del conjunto

todas las muestras de tamafio n = 64, por lo que cabe esperar que:
X~Mu,~pu;=p=50,0,~0;===00625)
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b) Admitido lo anterior, tipificamos la variable X y Z = ~ 90; 1), luego:

o/An
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P(48'5< X <505)=p 220 55035055 50 | _
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=P(@<Zs@j=ﬂ—2’4<zs0'8)=P(Zso'8)—P(Zs—2'4)=
=P(Z<08)-P(Z>24)=P(Z<08)-[1-P(Z<24)|=0(0'8)+D(2'4)-1=

=0'7881+09918-1=07799
<

6 se dispone de una muestra aleatoria de 10 alumnos de 3° de ESO. Se
sabe, por experiencias anteriores, que la altura de los alumnos de ese
nivel se distribuye segun una variable aleatoria Normal de media 167 cm y
desviacion tipica 3’2 cm.
a) Calcular la probabilidad de que la media muestral esté comprendida
entre 166 cm y la media poblacional.
b) ¢Cual es la probabilidad de que la media muestral tenga un valor
superior a 169 cm?
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